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ΓΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  Γ΄ ΤΑΞΗΣ ΛΥΚΔΙΟΥ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΚΑΤΔΥΘΥΝΣΗΣ 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ : 18 /11/2017 

ΘΔΜΑ Α 

Α1. Να αποδείξετε ότι αν  ( )            *   + , τότε   ( )        

Α2.Να δηαηππώζεηε ην ζεώξεκα κεγίζηεο θαη ειαρίζηεο ηηκήο  

Α3. Πνηέ ιέκε όηη ε επζεία          ιέγεηαη αζύκπησηε ηεο    ζην +     

A4. Να ραξαθηεξίζεηε ηηο πξνηάζεηο πνπ αθνινπζνύλ, γξάθνληαο ζην ηεηξάδηό ζαο, 

δίπια ζην γξάκκα πνπ αληηζηνηρεί ζε θάζε πξόηαζε, ηε ιέμε Σωζηό, αλ ε πξόηαζε 

είλαη ζσζηή, ή Λάθος, αλ ε πξόηαζε είλαη ιαλζαζκέλε. 

1.Αλ ππάξρεη ην όξην ηεο ζπλάξηεζεο f  ζην 
0x  θαη

0

lim ( ) 0
x x

f x


 , ηόηε
0

lim ( ) 0
x x

f x




2.Αλ γηα κηα ζπλάξηεζε f ηζρύνπλ     0f a f    θαη   0f x   γηα θάζε 

 ,x a  , ηόηε ε f  δελ είλαη ζπλερήο ζην  ,  . 

3.Η εηθόλα  f Δ
 
ελόο δηαζηήκαηνο Δ κέζσ κηαο ζπλερνύο ζπλάξηεζεο f είλαη 

δηάζηεκα 

4.Αλ   , 0xf x         , ηόηε ηζρύεη ( )x x 1  x     

5.Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη παξαγσγίζηκε ζην R .  Καη δελ είλαη αληηζηξέςηκε, ηόηε 

ππάξρεη θιεηζηό δηάζηεκα  α, β , ζην νπνίν ε f ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ 

ζεσξήκαηνο Rolle.                                                                       Μονάδες 7- 4 – 4 - 10 

ΘΔΜΑ Β 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε   ( )           

Β1. Να βξείηε ηηο αζύκπησηεο ηεο    , όπνπ  ( )   ( )    ( ) 

Β2. Να βξείηε κνλνηνλία θαη ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο    

Β3. Να απνδείμεηε όηη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ησλ ζπλαξηήζεσλ  ( ) θαη   ( ) 

έρνπλ έλα αθξηβώο θνηλό ζεκείν . 

Β4. Να δείμεηε όηη ε εμίζσζε  
  

   
  ( )  ( ) έρεη κηα ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην (0,1) 

Μονάδες 6 – 6 – 6 – 7  
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ΘΔΜΑ Γ 

Έζησ    ζπλερήο ζπλάξηεζε ζην   γηα ηελ νπνία ηζρύεη : 

   ( )                

 

  ( )         ( )  

Γ1. Να δείμεηε όηη : α)  ( )    (2 κνλάδεο )  θαη  

β)  ( )              (4 κνλάδεο ) 

Γ2. Αλ         (√ ( )     )      ,    . Να δείμεηε όηη : 

α)      (2 κνλάδεο )   θαη   

β) Η εμίζσζε             –     έρεη ην πνιύ 2 ξίδεο ζην   .           (4 κνλάδεο )   

Γ3. α) Να βξείηε ηηο εθαπηόκελεο ηεο    πνπ άγνληαη από ην ζεκείν  (    )  

(4 κνλάδεο ) 

β) Αλ (  )         θαη (  )            νη εθαπηόκελεο ηεο    ζηα ζεκεία 

επαθήο   (   ) θαη   (    ) αληίζηνηρα ,ηόηε λα ζρεδηάζεηε ηηο (  ) , (  ) θαη ηελ 

   ,θαη λα βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξίγσλνπ      . (3 κνλάδεο ) 

Γ4.Να απνδείμεηε όηη γηα νπνηαδήπνηε ζπλάξηεζε    παξαγσγίζηκε ζην    

ηζρύεη όηη :  Η εμίζσζε    ( )( ( )   ( ))   (   ( ))  ( ) έρεη δπν 

ηνπιάρηζηνλ ξίδεο ζην   .   

   Μονάδες 6 – 6 – 7 – 6  
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ΘΔΜΑ Γ 

Δίλνληαη νη ζπλερείο ζπλαξηήζεηο       θαη   (        γηα ηηο νπνίεο 

ηζρύνπλ : 

   ( )               (      θαη     

 

  ( )  {
 ( )      

 
            

 

 

 H  ( ) δελ ηθαλνπνηεί όιεο ηηο ππνζέζεηο ηνπ ζεσξήκαηνο ελδηάκεζσλ ηηκώλ 

ζην [0,1]. 

Γ1. Να απνδείμεηε όηη :  

α)  ( )  {

      

 
           

                            

            

      (3 κνλάδεο )      

β) Η   δηάζηεκα [0,1] ηθαλνπνηεί ηηο ππνζέζεηο ηνπ ζεσξήκαηνο Rolle (2 κνλάδεο ) 

Γ2. α) Να βξείηε έλα ζεηηθό αθέξαην αξηζκό   ηέηνην ώζηε ζην δηάζηεκα (     ) 

ε εμίζσζε  ( )    λα έρεη αθξηβώο κηα ξίδα. (2 κνλάδεο ) 

β) Να δείμεηε όηη ππάξρεη κνλαδηθό    (   ) γηα ην νπνίν δελ ππάξρεη ην όξην  

       

 

 ( )
 . (5 κνλάδεο )                                                                                             

Γ3. Να δείμεηε όηη ε νξηδόληηα αζύκπησηε ηεο    ζην –  ερεη κε ηελ    άπεηξα 

θνηλά ζεκεία όηαλ       .                                                                            

Γ4. Δίλεηαη επηπιένλ όηη ε    είλαη γλεζίσο θζίλνπζα  όηαλ   
√ 

 
 . Να ιύζεηε ηελ 

εμίζσζε   (| |     |   |)     (      ) , όπνπ     κνλαδηθή ξίδα ηεο 

εμίζσζεο   ( )    ζην (1,2). 

Μονάδες 5 – 7 – 5 – 8  

 


