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Γιαγώνιζμα Γ λυκείου Μαθημαηικά (3 – 2 - 2018) 

Θέμα Α 

Α1. Να απνδείμεηε όηη αλ κηα ζπλάξηεζε f  είλαη νξηζκέλε ζε έλα δηάζηεκα  Δ θαη F 

είλαη κηα παξάγνπζα ηεο f ζην Δ, ηόηε : 

 

 Όιεο νη ζπλαξηήζεηο ηεο κνξθήο  G(x)=F(x) +c , c∈R, είλαη παξάγνπζεο ηεο f 

ζην Δ θαη 

 Κάζε άιιε παξάγνπζα G ηεο f ζην Δ παίξλεη ηε κνξθή G(x)=F(x)+c,c∈R 

 

Α2. Θεσξήζηε ηνλ παξαθάησ ηζρπξηζκό: 

Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη παξαγσγίζηκε ζην R .θαη δελ είλαη αληηζηξέςηκε, ηόηε 

ππάξρεη θιεηζηό δηάζηεκα  α, β , ζην νπνίν ε f ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ 

ζεσξήκαηνο Rolle. 

1. Να ραξαθηεξίζεηε ηνλ παξαπάλσ ηζρπξηζκό γξάθνληαο ζην ηεηξάδηό ζαο ην 

γξάκκα Α, αλ είλαη αιεζήο, ή ην γξάκκα Ψ, αλ είλαη ςεπδήο. 

2. Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο ζην εξώηεκα α).   

 

Α3. Να γξάςεηε ζην ηεηξάδηό ζαο ην γξάκκα πνπ αληηζηνηρεί ζηε θξάζε ε νπνία 

ζπκπιεξώλεη ζσζηά ηελ εκηηειή πξόηαζε :  

   Γηα θάζε ζπλερή ζπλάξηεζε f : [α,β ]→R, αλ ηζρύεη f(α)f(β)>0, ηόηε 

a) ε εμίζσζε f(x) = 0 δελ έρεη ιύζε ζην (α,β). 

b) ε εμίζσζε f(x) = 0 έρεη αθξηβώο κία ιύζε ζην (α,β). 

c) ε εμίζσζε f(x) = 0 έρεη ηνπιάρηζηνλ δύν ιύζεηο ζην (α,β). 

d) δελ κπνξνύκε λα έρνπκε ζπκπέξαζκα γηα ην πιήζνο ησλ ιύζεσλ ηεο 

εμίζσζεο  f(x) = 0 ζην (α,β). 
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Α4. Να ραξαθηεξίζεηε ηηο πξνηάζεηο πνπ αθνινπζνύλ γξάθνληαο ζην ηεηξάδηό ζαο, 

δίπια ζην γξάκκα πνπ αληηζηνηρεί ζε θάζε πξόηαζε, ηε ιέμε Σσζηό, αλ ε πξόηαζε 

είλαη ζσζηή, ή Λάζνο, αλ ε πξόηαζε είλαη ιαλζαζκέλε. 

1.     Αλ , ,f  g  g΄  είλαη ζπλερείο ζπλαξηήζεηο ζην δηάζηεκα  ,  ,  ηόηε 

f(x)g'(x)dx f(x)dx g'(x)dx

  

  

   
 

2. Τν νινθιήξσκα 
β

α
f(x)dx  είλαη ίζν κε ην άζξνηζκα ησλ εκβαδώλ ησλ ρσξίσλ 

πνπ βξίζθνληαη πάλσ από ηνλ άμνλα x΄x  κείνλ ην άζξνηζκα ησλ εκβαδώλ ησλ 

ρσξίσλ πνπ βξίζθνληαη θάησ από ηνλ άμνλα x΄x . 

3. Ιζρύεη  κε  ζπλερείο ζην  

4. Τα εζσηεξηθά ζεκεία ηνπ δηαζηήκαηνο Δ, ζηα νπνία ε f δελ παξαγσγίδεηαη ή ε 

παξάγσγόο ηεο είλαη ίζε κε ην 0, ιέγνληαη θξίζηκα ζ εκεία ηεο f ζην δηάζηεκα 

Δ. 

5. Έζησ κία ζπλάξηεζε f  παξαγσγίζηκε ζ ' έλα δηάζηεκα  α, β ,  κε 

εμαίξεζε ίζσο έλα ζεκείν ηνπ 
0x ,  ζην νπνίν όκσο ε f  είλαη ζπλερήο. Αλ 

f (x) 0΄   ζην 
0(α,x )  θαη f (x) 0΄   ζην

0(x ,β) ,  ηόηε ην 
0f (x )  είλαη ηνπηθό 

ειάρηζην ηεο f  .                                                          

( 7- 4 - 4- 10 μονάδες ) 

Θέμα Β 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε         
 

 
      . 

 

1. Nα κειεηήζεηε ηελ   σο πξνο ηε κνλνηνλία θαη ηα αθξόηαηα . 

 

2. Να εμεγήζεηε γηαηί ε   είλαη δύν θνξέο παξαγσγίζηκε    θαη λα βξείηε ην  

πξόζεκν ηεο δεύηεξεο παξαγσγνύ. 

 

3. Να βξεζνύλ νη αζύκπησηεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο     
 

4. Nα ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ ρσξηνύ πνπ πεξηθιείεηαη από ηε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο   ,ηνλ άμνλα ησλ   θαη ηηο επζείεο            
 

( 7- 6 - 7- 5 μονάδες ) 

 

 

β β

a a
f ( x ) g( x ) f ( x )dx g( x )dx    f ,g  α β,
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Θέμα Γ  

Δίλεηαη ε παξαγσγίζηκε ζπλάξηεζε  : ,f a R  , κε ( ) , ( )f a a f    , 0<α<β 

Να απνδείμεηε όηη: 

 

1. Υπάξρεη έλα ηνπιάρηζηνλ  1 ,   ηέηνην ώζηε  1 1f        

 

2. Υπάξρεη εθαπηνκέλε ηεο 
fC  πνπ δηέξρεηαη από ηελ αξρή ησλ αμόλσλ 

 

3. Υπάξρνπλ  2 3 2 3, , ,        ηέηνηα ώζηε    2 3 1f f     

4. Αλ ππάξρεη ε f   ζην [α, β], είλαη ζπλερήο θαη ηζρύεη ( ) 0x f x dx





  , λα 

απνδείμεηε όηη ε εμίζσζε ( ) ( ) 1x f x f x     έρεη κηα ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην  ,    

( 5- 6 - 7- 7 μονάδες ) 

Θέμα Γ 

Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο            θαη                  θαη ηζρύεη : 

               ∫
 

  
 (∫        (

 

 
)   

 

 

)

 

 
 

        

1.  

a) Nα κειεηήζεηε ηελ   σο πξνο ηε κνλνηνλία θαη ηα αθξόηαηα  ζην πεδίν 

νξηζκνύ ηεο . 

b) Να απνδείμεηε όηη ζην        ε εμίζσζε          παρουςιάζει μοναδικθ 

ρίζα. 

 

2. Nα υπολογίςετε το εμβαδόν του χωριοφ που περικλείεται από τη γραφικθ 

παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο    ,ηελ επζεία    
 

 
    θαη ηελ επζεία        

 

3. Να απνδείμεηε όηη       
  

   
       . 

 

4. Να απνδείμεηε όηη  ππάξρεη       ηέηνην ώζηε ε ζπλάξηεζε   λα ιακβάλεη ηελ 

ειάρηζηε ηηκή ηεο όηαλ      θαη επηπιένλ ηζρύεη            
   

( 7 - 5 - 6- 7 μονάδες ) 


