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ZHTHMA A 

A1. Έζησ ε ζπλάξηεζε ( )f x x . Να απνδείμεηε όηη ε f είλαη παξαγσγίζηκε ζην  / 0x x  θαη  

       ηζρύεη 
2

1
( )f x

x
 

                                                                                                                                        (6 μ)
 

 

Α2. Να νξίζεηε ηελ εμίζσζε εθαπηνκέλεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο κηαο ζπλάξηεζεο f ζην ζεκείν ηεο  

        0, ( )ox f x θαη λα γξάςεηε ηελ εμίζσζή ηεο                                                                                                   (5 μ) 

 

Α3. Να ραξαθηεξίζεηε ηηο επόκελεο πξνηάζεηο σο ζσζηέο ή ιάζνο 

i) Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα Γ θαη ηζρύεη ( ) 0f x  ζε θάζε εζσηεξηθό ζεκείν x 

ηνπ Γ ηόηε ε f είλαη γλεζίσο θζίλνπζα ζην Γ 

ii) Η γξαθηθή παξάζηαζε κηαο ζπλάξηεζεο f  έρεη ηξείο ην πνιύ αζύκπησηεο 

iii) Αλ κηα ζπλάξηεζε f , νξηζκέλε ζε έλα δηάζηεκα Γ, παξνπζηάδεη αθξόηαην ζην 
ox  , ζην νπνίν είλαη 

παξαγσγίζηκε, ηόηε   0of x   

iv) Αλ ,f g ζπλερείο ζην  ,  ηόηε ( ) ( ) ( ) ( )
a a

f x g x dx f x dx g x dx

  



      

v) Μεηαμύ δύν δηαδνρηθώλ ξηδώλ, κηαο παξαγσγίζηκεο ζπλάξηεζεο  f , ππάξρεη κηα ηνπιάρηζηνλ ξίδα ηεο 

f   

(10 μ)
 

 

Α4. Γίλεηαη ε παξαθάησ πξόηαζε: «Αλ κηα παξαγσγίζηκε ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίσο αύμνπζα ζε έλα δηάζηεκα Γ  

       ηνπ πεδίνπ, νξηζκνύ ηεο,  ηόηε ( ) 0f x  γηα θάζε x » 

       Να ραξαθηεξίζεηε ηελ παξαπάλσ πξόηαζε σο αιεζή ή ςεπδή αηηηνινγώληαο ηελ απάληεζή ζαο                  (1-3 μ) 

  

ΖΗΤΗΜΑ Β 

B1. Να δείμεηε όηη 
2

1

1 2

x

x


                                                                                                                                     (2 μ)

 

 Γίλεηαη ζπλάξηεζε f γηα ηελ νπνία ηζρύεη 
2

( )
1

x
f x

x
 


 

Β2. Να απνδείμεηε όηη γηα όινπο ηνπο , ,      ηζρύεη 
1

( ) ( )
2

f f a    
                                    (5 μ)

 

Β3. Να εμεηάζεηε ηελ f σο πξνο ηε κνλνηνλία θαη ηα αθξόηαηα                                                                              (5 μ) 

Β4. Να βξείηε ηα ζεκεία θακπήο ηεο f                                                                                                                       (4 μ)
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Β5. Να βξείηε ηηο αζύκπησηεο ηεο f                                                                                                                           (5 μ)
 

Β6. Αλ επηπιένλ (0) 0f  , λα βξείηε ηνλ ηύπν ηεο f                                                                                                (4 μ) 

 

 

ZHTHMA Γ 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε 
1

( )f x
x

 θαη (ε) ε εθαπηνκέλε ηεο ζε έλα ζεκείν  , ( )f   

Γ1. Αλ Α θαη Β είλαη ηα ζεκεία ζηα νπνία ε (ε) ηέκλεη ηνπο άμνλεο x΄x θαη y΄y αληηζηνίρσο, λα δείμεηε όηη              

       i) Τν Μ είλαη κέζν ηνπ ΑΒ 

       ii) Τν εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΟΑΒ είλαη ζηαζεξό, δειαδή αλεμάξηεην ηνπ μ 

Γ2. Έζησ όηη από ην ζεκείν   , ( )f  , μ>0 θέξνπκε παξάιιειεο πξνο ηνπο εκάμνλεο Οx θαη Οy, πνπ ηνπο  

      ηέκλνπλ ζηα ζεκεία Κ θαη Λ αληίζηνηρα. Να βξείηε ην ζεκείν Μ γηα ην νπνίν ε πεξίκεηξνο ηνπ νξζνγσλίνπ 

      ΜΚΟΛ είλαη ειάρηζηε 

Γ3. Να ππνινγίζεηε ην νινθιήξσκα 

3

6

1

1

( )

dx

f x



 
   

(10 – 10 – 5 ) 

 

 

ΖΗΤΗΜΑ Γ 

 

 Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε      
2 2 2

( ) ,f x x a x x           

Γ1. Να δείμεηε όηη ππάξρνπλ 
1 2,x x κε 

1 2x x ηέηνηα ώζηε    1 2 0f x f x  
                                                    (5 μ)

 

Γ2. Να δείμεηε όηη ε f έρεη ηξία ηνπηθά ειάρηζηα θαη δύν ηνπηθά κέγηζηα                                                                (6 μ) 

Γ3. Αλ νη ζέζεηο ησλ ηνπηθώλ ειαρίζησλ είλαη -1, 0 θαη 1 ηόηε 

      i) Να δείμεηε όηη
6 4 2( ) 2f x x x x    

      ii) Να ππνινγίζεηε ην νινθιήξσκα 

1

( ) ln

e

f x x dx
     

(4 – 5 μ) 

                                                                                    

 

Γ4. Θεσξνύκε ηε ζπλάξηεζε  : 0,1g  , ε νπνία είλαη παξαγσγίζηκε θαη γηα ηελ νπνία ηζρύεη  

       ( ) ( ) ( ) 2f x g x g x   , γηα θάζε  0,1x . Να δείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε g είλαη ζηαζεξή                              (5 μ) 

 

 


