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ΔΙΑΓΩΝΙΜΑ ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΩΝ ΠΡΟΑΝΑΣΟΛΙΜΟΤ Γ΄ΛΤΚΕΙΟΤ : 29/1/2017 

ΘΔΜΑ Α 

1. Έζηω ζπλάξηεζε f  ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα  ,  . Αλ G είλαη κηα αξρηθή ηεο f ζην  ,  , λα  

απνδείμεηε όηη ( ) ( ) ( )f x dx G G a





   

2. Πνηα ζεκεία ιέγνληαη θξίζηκα ζεκεία κηαο ζπλάξηεζεο f ; 

3. Να δηαηππώζεηε ην ζεώξεκα Fermat 

4. Να ραξαθηεξίζεηε ηηο επόκελεο πξνηάζεηο ωο ζωζηέο ή ιάζνο 

i) Η ζπλάξηεζε f έρεη κνλαδηθή ξίδα αλ θαη κόλν αλ είλαη γλεζίωο κνλόηνλε 

ii) Γηα κηα ζπλερή ζπλάξηεζε f ζην  ,   ηζρύεη ( ) 0 ( ) 0
a

f x f x dx



    

iii) Αλ γηα κηα ζπλάξηεζε f ηζρύεη ( ) 0f x  ζε θάζε εζωηεξηθό ζεκείν ελόο δηαζηήκαηνο Δ, ηόηε ε f

είλαη γλεζίωο θζίλνπζα ζην Δ 

iv) Τν νινθιήξωκα ( )f x dx





 είλαη ίζν κε ην άζξνηζκα ηωλ εκβαδώλ ηωλ ρωξίωλ πνπ βξίζθνληαη πάλω 

από ηνλ x΄x κείνλ ην άζξνηζκα ηωλ εκβαδώλ ηωλ ρωξίωλ πνπ βξίζθνληαη θάηω από ηνλ x΄x 

v) Μεηαμύ δύν ξηδώλ κηαο παξαγωγίζηκεο ζπλάξηεζεο f  ππάξρεη κηα ηνπιάρηζηνλ ξίδα ηεο f   

( 8 – 3 – 4 – 10 μονάδες)
 

 

  

ΘΔΜΑ Β 

Δίλεηαη ζπλάξηεζε : (0, ) , (1) 1f f   κε 
1

( ) ( )f x xf x
x

   

1. Να δείμεηε όηη 
ln 1

( )
x

f x
x


  

2. Να κειεηήζεηε ηε ζπλάξηεζε ωο πξνο ηε κνλνηνλία θαη ηα αθξόηαηα 

 

3. Να βξείηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο 

 

4. Να βξείηε ην πιήζνο ηωλ ξηδώλ ηεο εμίζωζεο ,axex e a   

 

5. Να βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ ρωξίνπ πνπ πεξηθιείεηαη από ηε fC , ηνλ x΄x θαη ηηο επζείεο 1,x x e    

(5 x 5 μονάδες) 
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ΘΔΜΑ Γ 

Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε  : 0,f   κε 

2 2ln ln 2 2
( ) , ( ) 2 2

x a x x a
f x a f x a

x


  
     

1. Να δείμεηε όηη 2   

 

2. Να βξείηε ηε κνλνηνλία ηεο f   

 

3. Να βξείηε ηε κνλνηνλία ηεο f  

 

4. Έζηω ζπλάξηεζε  : 0,g   , παξαγωγίζηκε, ηεο νπνίαο ε γξαθηθή παξάζηαζε έρεη δύν θνηλά ζεκεία 

κε ηελ αζύκπηωηε ηεο fC  ζην  . Να δείμεηε όηη ε εμίζωζε ( ) ( )g x xg x έρεη κηα ηνπιάρηζηνλ ξίδα 

(6 – 7 – 5 – 7 μονάδες) 

 

ΘΔΜΑ Γ 

Δίλεηαη ζπλάξηεζε 
( )

: ( 1, ) , (0) 0, ( )
1

x f x
f f f x

x

 
    


  

1. Να δείμεηε όηη ( )
1

x
f x

x





 

2. Να δείμεηε όηη 

0

( ) ln( 1)f x dx a



   γηα θάζε  1,0    

3. Να δείμεηε όηη 

2

( ) ( )f x dx f x dx

 

 

   γηα θάζε  1,    

4. Να ππνινγίζεηε ην νινθιήξωκα  
2

3

0

( ) 1f x x dx



   

 

( 5 – 8 – 6 – 6 μονάδες)

 

 


