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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ ΠΡΟΣΟΜΟΙΩΣΗΣ Β΄ ΤΑΞΗΣ ΛΥΚΕΙΟΥ 
ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ : ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

ΗΜΕΡΟΜΗΝΙΑ : 5 ΙΑΝΟΥΑΡΙΟΥ 2019 
 
ΘΕΜΑ Α 
Α1. Σε παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ δίνονται τα διανύσματα 5 2 3a aβ και βΑΒ = + Α∆ = −

     

 όπου 

2 2, 3 ( , )
4

a a πβ και β= = =
   

. 

i) Να υπολογίσετε τα γινόμενα:  

α) a β⋅
 

 

β) 
2 2

a β⋅
 

 

γ) ( )3a β⋅
 

 

δ) ( ) 22a β⋅
 

                              (4μ)

ii) Να αποδείξετε ότι οι διαγώνιοι του παραλληλογράμμου δίνονται από τις σχέσεις: 6a βΑΓ = −
  

 και 

4 5a β∆Β = +
  

.                                                                                                                        (4μ) 
iii) Να υπολογίσετε το μήκος της διαγωνίου ΑΓ του παραλληλογράμμου ΑΒΓΔ

                                    
(5μ) 

 
 

Α2. Να απαντήσετε με σωστό η λάθος στις παρακάτω προτάσεις (2μ) αιτιολογώντας τις απαντήσεις σας (4μ) 
 

i) Η γωνία των διανυσμάτων (3, 2) (6,9)a και β= − =
 

 είναι ( , )
4

a πβ =
 

, 

ii) Αν τα διανύσματα 2( 5, 2) (1, 2)a κ και β κ= + − = +
 

 είναι κάθετα τότε το 1κ = , 

 
ΘΕΜΑ Β 
 

Β1. Δίνονται οι εξισώσεις: 
( ) ( ) ( )2 2 22 3 2 1 0  1λ λ λ λ λ+ − + − + + − =x y  και ( )2019 0  2x y− + =  

i) Να βρείτε τις  τιμές του λ∈  για τις  οποίες η εξίσωση (1) παριστάνει ευθεία.                                 (4μ) 
 

ii) Να βρείτε τις  τιμές του λ∈  για τις  οποίες η εξίσωση (1) παριστάνει ευθεία παράλληλη στον y’y.  
                       (4μ) 

iii) Να βρείτε τις  τιμές του λ∈  για τις  οποίες η εξίσωση (1) παριστάνει ευθεία η οποία διέρχεται από την 
αρχή των αξόνων.                      (4μ) 
 

iv) Να βρείτε τις  τιμές του λ∈  για τις  οποίες η εξισώσεις (1) και (2) παριστάνουν ευθείες που είναι 
μεταξύ τους παράλληλες.                     (4μ) 
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Β2. Να βρείτε την εξίσωση ευθείας όταν: 

α) Διέρχεται από το σημείο τομής των ευθειών 1 : 2 5 3 0x yε − + = , 2 : 3 7 0x yε − − =  και είναι 

κάθετη στην ευθεία 3 : 4 1x yε + =                                                                                            (3μ.) 

β) Διέρχεται από το σημείο (1, 1)A −  και σχηματίζει με τον άξονα x΄x γωνία 3
4

πω =                     (3μ.) 

γ) Είναι μεσοκάθετος του ευθύγραμμου τμήματος ΑΒ με Α(2,3) και Β(4,5).                           (3μ.)  

ΘΕΜΑ Γ 

Γ1. Να λύσετε το σύστημα :  1

1
( ) :

6
y x
xy
+ = −

Σ  = −
                                                                                          (7μ.) 

Γ2. Να λύσετε τις παρακάτω εξισώσεις : 

α) (4ηµ2x –  1) ∙ (2συνx +  1) ∙ σφx =  0 

β) 2ηµ2x –  3συνx –  3 = 0                                                                                                                       (10μ.) 

Γ3. Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης : 

5 7 4 3
4 6 3 4
2 3 5
3 4 6 6

π π π πηµ συν εφ συν

π π π πηµ εφ σφ ηµ

⋅ ⋅ ⋅
Α =

 ⋅ ⋅ ⋅ − 
 

                            (8μ.) 

ΘΕΜΑ Δ 
 

Δ1. Να αποδείξετε ότι : 
2 2

2

1 1 21 1
σφω σφω συν ω

   
+ + − =   

   
 .                                                          (5μ.) 

Δ2. Να αποδείξετε ότι :  
( ) ( )

( ) ( )
2

5π 7πημ 5π ω συν 7π ω ημ ω συν ω
2 2 ημ ω 1
5π 7πσφ 5π ω ημ 7π ω συν ω σφ ω
2 2

   + ⋅ − ⋅ − ⋅ +   
    = −
   + ⋅ − ⋅ − ⋅ +   
   

                   (6μ.) 

Δ3. Να λύσετε τις παρακάτω εξισώσεις : 
α) εφ( x – π

4
 )  =  σφ( x + 5π

3
) 

β) 2συν( 2x + π
6

)  +  √3 =  0  στο διάστημα  ( - π , π )                                                              (5+5μ.) 

Δ4. Να αποδείξετε ότι : 2 23 5 2
7 14 7 14
π π π πσφ σφ ηµ ηµ⋅ + + =                                                            (4μ.) 
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