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ΜΑΘΗΜΑΣΘΚΑ ΠΡΟΑΝΑΣΟΛΘΜΟΤ 

 

ΕΖΤΖΜΑ Α 

Α1.Να αποδείξεηε όηι η ζςνάπηηζη  ( ) , 0,1vf x x v   είναι παπαγυγίζιμη ζηο   και ιζσύει 
1( ) vf x v x      

Α2. Να δώζεηε ηον οπιζμό ηηρ πλάγιαρ αζύμπηυηηρ ηηρ ζςνάπηηζηρ f ζηο   

Α3. Δίνεηαι ο παπακάηυ ιζσςπιζμόρ: «Η ζςνάπηηζη ( )f x x  είναι παπαγυγίζιμη ζηο πεδίο οπιζμού ηηρ» 

       Να σαπακηηπίζεηε ηον παπαπάνυ ιζσςπιζμό υρ αληθή ή τεςδή και να αιηιολογήζεηε ηην απάνηηζή ζαρ. 

 

A4. Να σαπακηηπίζεηε ηιρ επόμενερ πποηάζειρ υρ αληθείρ ή τεςδείρ 

1. Αν η ζςνάπηηζη f είναι ζςνεσήρ ζηο  0,1 , παπαγυγίζιμη ζηο  0,1 και ( ) 0f x  για όλα ηα  0,1x ηόηε 

(0) (1)f f  

2. Η εςθεία 1x  είναι καηακόπςθη αζύμπηυηη ηηρ γπαθικήρ παπάζηαζηρ ηηρ 
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3. Αν  
3

2( ) 1f x x  ηόηε η έβδομη παπάγυγορ ηηρ f ιζούηαι με 0 

4. Ιζσύει 
1

lim lim 0
DLH

x x

x

x x  
   

5. Για ηιρ παπαγυγίζιμερ ζςναπηήζειρ ,f g ιζσύει όηι 
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ΕΖΤΖΜΑ Β 

 

Δίνονηαι οι ζςναπηήζειρ 
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B1. Να εξεηάζεηε αν οι ζςναπηήζειρ ,f g είναι ίζερ. Αν δεν είναι ίζερ να πποζδιοπίζεηε ηο εςπύηεπο ςποζύνολο ηος  

         ζηο οποίο ( ) ( )f x g x  

B2. Να πποζδιοπίζεηε ηη ζςνάπηηζη f g  

Β3. Να βπείηε ηην παπάγυγο ηηρ f και να δείξεηε όηι είναι γνηζίυρ θθίνοςζα ζηο  1, . 

      Σηη ζςνέσεια να δείξεηε όηι η εξίζυζη ( ) 1908g x  έσει μια ακπιβώρ λύζη ζηο  1,  

Β4. Να ςπολογίζεηε ηο  
2

( ) ln 1

e

f x x dx   

 

ΕΖΤΖΜΑ Γ 
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Δίνεηαι η παπαγυγίζιμη ζςνάπηηζη :[0,4]f  με  2 5f x  για κάθε  0,4x και (0) 1f   

Γ1. Να δείξεηε όηι 9 (4) 21f   

Γ2.Να δείξεηε όηι ςπάπσει  0,4  ηέηοιο ώζηε 5 ( ) 11f    

Γ3. Αν επιπλέον f  ζςνεσήρ, να δείξεηε όηι ςπάπσει  1 0,4  ηέηοιο ώζηε     
2

1 1 16 3 0f f       

Γ4. Να δείξεηε όηι ςπάπσει  0 0,4x  ηέηοιο ώζηε    
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ΖΗΣΗΜΑ Δ 

Γ1. Να αποδείξεηε όηι για ηη ζςνάπηηζη 
2

2
( )

1

x
g x

x



 ιζσύει ( ) 1g x 

                                                               
 

Γ2. Να βπείηε ηην παπάγυγο g  ηηρ g , και ηο ππόζημο ηηρ g                                                                         

Γ3. Να ςπολογίζηε ηο όπιο 
0

1
( )

x
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Γ4. Να βπείηε ηιρ ηιμέρ ηυν ,    ώζηε η ζςνάπηηζη 
2
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να είναι παπαγυγίζιμη ζηο 1 

Γ5. Θευπούμε ηη ζςνάπηηζη 
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      Να βπείηε ηον ππαγμαηικό απιθμό λ ώζηε η f να είναι ζςνεσήρ                                                                          
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