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ΔΙΑΓΩΝΙ΢ΜΑ ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΩΝ ΠΡΟ΢ΑΝΑΣΟΛΙ΢ΜΟΤ 

Γ΄ ΛΤΚΕΙΟΤ 

17/05/2020 

ΟΔΗΓΙΕΣ: Παρακαλούμε πολύ αθού ζκανάρεηε ηις απανηήζεις ζας, να μεηαηρέυεηε ηα αρτεία ζας ζε ένα 

αρτείο pdf  και να ηο ζηείλεηε με email ζηον καθηγηηή ζας μέτρι 20:00 ηο βράδσ ηης Κσριακής. 

Γιαγφνίζμαηα ποσ θα ζηαλούν αργόηερα δεν θα διορθφθούν. 

 

ΘΔΜΑ Α 

Α1. Να απνδείμεηε όηη: «Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα Γ θαη ( ) 0f x  γηα θάζε εζσηεξηθό 

ζεκείν ηνπ Γ ηόηε ε f είλαη ζηαζεξή ζην Γ»                                                                                                       (7 M) 

Α2. Να δώζεηε ηνλ νξηζκό ηεο εμίζσζεο εθαπηνκέλεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο κηαο ζπλάξηεζεο f ζε έλα 

ζεκείν ηεο   0 0,x f x .                                                                                                                                   (4M) 

Α3. Να ραξαθηεξίζεηε ηηο επόκελεο πξνηάζεηο σο ζσζηέο ή ιάζνο 

1. Η ζπλάξηεζε 
2

2020
( )

1
f x

x



έρεη δύν ζεκεία ζηα νπνία δελ είλαη παξαγσγίζηκε 

2. Αλ γηα ηε ζπλάξηεζε :f  ηζρύεη ( ) 0f x  ηόηε ε f παξνπζηάδεη νιηθό ειάρηζην 

3. Αλ κηα ζπλάξηεζε :f  είλαη γλεζίσο αύμνπζα ζην ηόηε ( ) 0f x  γηα θάζε x  

4. Η εηθόλα ( )f  ελόο δηαζηήκαηνο Γ, κέζσ κηαο ζπλερνύο θαη κε ζηαζεξήο ζπλάξηεζεο, είλαη δηάζηεκα 

5. Ιζρύεη 
0

0lim
x x

x x 


  

(10 M)
 

Α4. Γίλεηαη ν παξαθάησ ηζρπξηζκόο: « Αλ γηα κηα ζπλάξηεζε f ηζρύεη 
0

lim ( )
x x

f x k


 ηόηε 
0

lim ( )
x x

f x k


 ή 

0

lim ( )
x x

f x k


  ». Να ραξαθηεξίζεηε ηνλ παξαπάλσ ηζρπξηζκό σο αιεζή ή ςεπδή θαη λα δώζεηε έλα παξάδεηγκα 

πνπ λα επηβεβαηώλεη ηνλ ηζρπξηζκό ζαο.                                                                                                           (1+3 M) 
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ΘΔΜΑ Β 

Σην παξαθάησ ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε κηαο ζπλάξηεζεο f . 

 

1. Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ θαη ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο 

2. Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ησλ ζπλαξηήζεσλ 
1

, ,f f
f

 θαη ηε κνλνηνλία ηνπο. 

3. Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο f f . 

4. Να ζρεδηάζεηε ηηο ζπλαξηήζεηο f θαη f . 

5. Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ ηεο  ( )q x f x  θαη λα ηε ζρεδηάζεηε 

6. Να ππνινγίζεηε ηα παξαθάησ όξηα, αλ ππάξρνπλ  

i) 
2

1
lim

( )x f x
     ii) 

3
lim ( )
x

f x


     iii) lim ( )
x

f x
      ( 2 – 6 – 6 – 4 – 4 – 3 M )  

ΘΔΜΑ Γ 

Γίλεηαη ζπλάξηεζε f , παξαγσγίζηκε ζην  2,4 κε (2) 0f   . 

1. Να δείμεηε όηη ε f δελ παξνπζηάδεη κέγηζην ζην 2 

Γηα ηα επόκελα εξσηήκαηα δίλεηαη όηη (2) 5, (4) 9f f  . 

2. Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη  1 2,4x  ηέηνην ώζηε  1 7f x  . 

3. Να απνδείμεηε όηη ππάξρνπλ  2 3, 2,4x x  ηέηνηα ώζηε        3 2 3 2f x f x f x f x      . 

4. Να απνδείμεηε όηη ε εμίζσζε  
( ) 1

4
f x

f x
x


   έρεη κηα ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην  2,4  

5. Αλ ( ) 0f x  γηα θάζε  2, 4x , λα βξείηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο f . 

6. Αλ   2f x  γηα θάζε  2, 4x , λα απνδείμεηε όηη  ( ) 2 1, 2, 4f x x x  
                                         

 

             
(4 – 4 – 5 – 5 – 4 – 3 M) 
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ΘΔΜΑ Γ 

Θεσξνύκε ηηο παξαγσγίζηκεο ζπλαξηήζεηο         γηα ηηο νπνίεο ηζρύεη : 

 Η f παξνπζηάδεη ζην        ηνπηθό αθξόηαην. 

 

     ( )  α    ( )             α  (    )  

 

  ( )  
   α   

√    
      

1. Να δείμεηε όηη:  ( )           α 

2. Να βξείηε ην πιήζνο ξηδώλ ηεο εμίζσζεο f(x) = 0 θαζώο θαη ην πξόζεκν ηεο ζπλάξηεζεο f. 

3.Να απνδείμεηε όηη ε g έρεη δπν ηνπηθά ειάρηζηα θαη έλα ηνπηθό κέγηζην ην όπνην δελ κπνξεί λα είλαη 

νιηθό κέγηζην. 

4.α) Αλ x1, x2 είλαη νη ζέζεηο ηνπηθώλ αθξνηάησλ ηεο f ,λα απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία A(x1,f(x1)),             

B(x2,f(x2)) θαη Γ(0,f(0)) είλαη ζπλεπζεηαθά. 

   β) Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ α ώζηε ην εκβαδόλ πνπ ζρεκαηίδεη ε επζεία ΑΒ κε ηνπο άμνλεο λα γίλεηαη          

ειάρηζην. 

5. Αλ α = 0, λα δείμεηε όηη ε εθαπηόκελε ηεο Cf ζε νπνηνδήπνηε ζεκείν Μ(x0,f(x0)), x0≠0, έρεη κε απηήλ 

θαη άιιν θνηλό ζεκείν εθηόο ηνπ Μ.  

(5x5 M) 


