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OEMA A
Al. No amodei&ete 6TL av pio GuvapTnon gival mopay@yiciun o€ €vo onueio Tov mediov opiopod g ToTE Eival

KOl GLVEYNG GE AVTO. (7 povaodec)
A2. Na dwatvnooete to Bedpnuo Bolzano kot va ddoete Tt ye®UETPIKT TOL gpunveia. (3+2 povaoec)
A3. TIéte pa ovvapon f xodeitar topayoyicyn oe £va onpeio X, Tov mediov optopod g; (3 povaoeg)

A4, No yopakmpicete TIC ETOUEVEC TPOTACELS MG COOTEG N AGBog
i) Av opiCovtat ot cuvaptioelg f og kg o f totE OWTEG dev eivan voypewTIKG (OEG.
i) Av y1a T ovvéptnon f : [a, ﬂ] — R vrdpyerX, € (a, ﬂ) této10 wote f (Xo) =0xou f (a) > 0 161¢ Ot

etvon vroypeotikd f (F) >0.

f (% +h)+f(x)

iii) Ioyver ot F/(x,) =lim , pe v mpoidmobeon ot f mopaywyiown oto X, .

h—0
iv) Av o cuvdptnon givol cuveync o€ éva onpeio Tov Tediov optopoD TG TOTE EIVaL KO TOPAYMYICUN
o€ aTO.
V) O1 YpapiKég TOPASTAGELS OVO0 AVTICTPOP®V GLVOPTICEMVY EIVOL GUUUETPIKEC MG TTPOG TNV gvbeia Y = X.

(10 povaodec)

OEMA B

+iK(Xl g:R— Rpetmog(x) =¢€".

X
Atvovtan ot cuvapticelg f 1 (1, + ) = R ue tomo f(X) =

B1. Na npocdiopicete T cuvaptmon f o g. (4 povaoeg)
e +2 e : : : :

B2. Av( fog ) (X) =— T X >0, va amodeiéete 6un T o g etvon 1-1 ko va Bpeite v aviictpoen ne.
e —

(3+5 povéoec)

X+2 , ,
B3. Avp(X) =1In 1) X >1, 161, va vmodoyicete

i) g, ¢". (4+3 povadeg)
i) ta 6pua lim @(x), lim o(x). (6 povadeq)
x—1" X—>+00
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OEMAT”
, . , « 1
Atvovtot ot suvoptioelg f @ (0,+00) - R pe thmo f(X) =Inxxwg:R —> R g(X)=—.
X

1
I'l. No dei&ete 6t e&iowon In X — = = 0 éxet pua tovddyiotov pika , peX, € (l, e) .
X

1 ovvéyela va deiéete OTL o1 Ypapikéc Tapaotdoels tov cvuvaptioeny T kot g éxovv akpidg éva koo

onuelo. (3+2 povaoec)
I'2. @cwpovpe ) ovvapmmon h(X) = f (X) +x*g(x), x>0, n onoia &yet svvoro Tiudv 10 R. Apod Seitete

6T 1 suvapmon h avtistpépetar, va AMoete v aviowon h™(X) > X. (5 povadeq)
I'3. Na vroloyicete T0 6p1o XILrEO f (2_’( +37 +1) . (5 povadeq)

I'4. Av Xyn piCa tov epotiuatog I'l, va anodei&ete ot X,® = € ko1 61N GUVEKELD va amodeifete OTL

- 1
X'—e_ %+l

lim (3+7 povadeq)
X% X — X, X,
OEMA A
2
X" +nux, Xx<0

Atveton ) ovvépmon T (X) = T .

e'nux, 0<x<rx
A1l. Na dgi&ete 0TL 1) GLVAPTNON Elval GLVEYNG Kol Topay®yiciun oto 0 (3 povadec)
A2. Na Bpeite v mapdyoyo mg cuvaptong yio X <0. (2 povéoeg)

A3. Na Bpeite Tnv mapdyoyo g cvvapmong yio X =0 kat otn cuvéyeia va Aoete v eicwon f'(X) =0
Yo KGBe X € [O, 72'] . (2+3 povadeg)
A4. No voloyiceTe, oV VTAPYOLV, TO TOPAKATO Opla

i) IimL_ll) i) IimM iii) lim f+h)-f (1).

x—1 )(2 — Xx—0 X h—0 h2 _|_77[uh

(3+3+4 povadeq)

. : 1
A5. No amodeiéete 6t lim T (X) = +o0 ko 6 cuvéyeio va vroloyicete to 6pro lim { f(X)-nu m} :
X—>—00 X—>—00 X

(2+3 povéoec)



