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ΘΕΜΑ Α 

Α1. Για οποιουσδήποτε πραγματικούς αριθμούς α και β να αποδείξετε ότι ισχύει:  

                                                                           |α ∙ β| = |α| ∙ |β|.                                         Μονάδες 10 

Α2. Να διατυπώσετε τον ορισμό της ν-οστής ρίζας.                                                   Μονάδες 5 

A3. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στο τετράδιό σας τη 

λέξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση. 

α) Αν α > β και γ > δ, τότε α + γ > β + δ 

β) Για οποιουσδήποτε πραγματικούς αριθμούς α και β ισχύει:   |α − β| = −|β − α| 

γ) Αν θ > 0, τότε:   |x| > θ ⇔ x >  θ ή x >  −θ 

δ) Για κάθε α ∈ ℝ ισχύει:   √α44
= |α| 

ε) Για κάθε α ≥ 0 και για κάθε β ≥ 0 ισχύει:   √α + β = √α + √β                              Μονάδες 10  

 

ΘΕΜΑ Β 

B1. Αν ο πραγματικός αριθμός x ικανοποιεί τη σχέση: |x + 1| < 2, να αποδείξετε ότι: 

α) x ∈(–3, 1), 

β) η τιμή της παράστασης Κ =
|x+3|+|x−1|

4
 είναι αριθμός ανεξάρτητος του x, 

γ) 
|x+3|

x+3
−

|1−x|

x−1
= 2.                                                                                                         Μονάδες 5+5+3 

B2. Να λύσετε τις παρακάτω εξισώσεις: 

α) |2x − 7| = 1 

β) |x + 5| = |3 − 2x| 

γ) 
2|x|+1

3
−

|x|−1

2
=

1

2
 

δ) 3 − |3 − x| = 9 − |3x − 9|                                                                                               Μονάδες 3x4 
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ΘΕΜΑ Γ 

Γ1. Δίνονται οι αριθμοί α = √7 − √3  και β = √7 + √3. Να αποδείξετε ότι: 

α) α2 + β2 = 20 

β) 2
1

3 ∙ √α
3

∙ √β3 = 2 

γ)  
β

α
+

α

β
= 5                                                                                                                   Μονάδες 4+4+4 

Γ2. Δίνονται οι παραστάσεις Α = |x − 1| και  Β = |x + 1|, όπου x ∈ ℝ. Να αποδείξετε ότι: 

α) Α > 2 ⇔ x ∈ (−∞, −1) ∪ (3, +∞), 

β) Α2 + Β2 = 2x2 + 2, 

γ) Α2 + Β2 ≥ 4|x|. Στη συνέχεια, να αποδείξετε ότι η ισότητα ισχύει αν και μόνο αν x = 1 ή 

x = −1.                                                                                                                            Μονάδες 4+5+4 

 

ΘΕΜΑ Δ 

Δ1. Δίνονται οι παραστάσεις  Α =
x2+4|x|+4

|x|+2
  και  Β = √√(2y − 5)4. 

α) Να αποδείξετε ότι  Α = |x| + 2 και Β = |2y − 5|.                                                              Μονάδες 5 

β) Να λύσετε την εξίσωση: Β = y − 3                                                                              Μονάδες 4 

γ) Αν Α ≤ 3 και Β ≤ 1, να αποδείξετε ότι:  

i. −1 ≤ x ≤ 1  και  2 ≤ y ≤ 3 

ii. d(2x, 2y − 5) ≤ 3                                                                                                Μονάδες 6+5 

Δ2. Να αποδείξετε ότι οι λύσεις της εξίσωσης α2 + β2 − 6α + 8β + 25 = 0 είναι οι αριθμοί  

                                             α =
√10∙ √5

3
∙ √40
6

−1

( √3√3
3

)
2     και     β =

√50+√18

√98−√162
.                                   Μονάδες 5  
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