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HMEPOMHNIA : 3/1/2026
Oéfpa A

Al. Atveton 1 ouvapmon f(x) = Vx. No anodeiéete 611 ) cuvéptnon f sivar

nopayoyicwn oto (0, +00) Kot 1oydeL (\/})' = %

A2. a) T xoreitan mapdyovsa pog cvvaptnong f opiopévng oe éva ddotnua A;
B) ITote pio ovvapnom f: A - R kokeitan Eva mpog éva;

A3. Na yapoktnpicete 11 TpoTdoels mov akolovBovv ypdpovtag 6To TETPEdd Goc, dimia
OTO VPO TTOV avVTIGTOLKEL € KABe TpoTaoT, T AEEN X@6To, av | TpodTOcT Eival cwoTY,
N AdBog, av n tpdtact eivar AavBacouévn.

a) Av n f mapovcialet piCa oto (a, B) kot elvar cuveyng oto [a, B] ToTe Ba 1oyvEeL

f(@)-f(p)<0.

B) H epamtopévn g ypapikng mapdotaons (og cuvaptnong f dev umopel va £xet GAAO
Kowo onueio pe my Cy.

v) Otav éva kivnto kiveitonl pog ta de€d tote woyvet u(t) > 0.

0) Av pia cvvaptnon eivar cvveyng oto R tote opileton epamtopuévn og kaOe onueio Tov
ediov OPIGHOD TNG.

€) To chVOLO TIHDOV GLVEXOVS GLVAPTNONG GE VOl SIAGTNA A OVTIGTOLXEL TAVTO GE
dloTn .

Movéoeg:7—-8—-10
Oéno B
Aiveton n cuveyic ovvaptnon f: R = R pe tomo f(x) = 2e3*72 + 1.
B1 No. arooceiéete otr 1 ovvaptnon feivor 1-1 kar va Ppebel n avtiotpopn tng.
B2 Av f1(x) = %lnxT_l + g, x > 1 va vmoloyicete v OVOTOVIO. KO TIG AOOUTTWOTES

(av vmépyovv) e L.

B3 A) Na vmoloyioete to advoio Tiumv s avveptnong f-
B) No e€etaoete av i eliowon f(x) = nux éxer pileg.

B4 No. arodeilete ot1 n ovvhson e ovvaptnons h(x) = g(lnx + x% + 2) ue v
ovvaptyon f eivor n oovaptyon f (h(x)) = 2xe*" + 1,x > 0 ka1 axolot0wg vo
vroloyioete 0 oloxlipwua | 12 f(h(x))dx.

Movaoeg:7—-6—-6—6
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Oépo I

Aivetan n ovveyng ovvaptnon f:(0, +0) - R ue tomo f(x) = fnx

—-
I'l  Na anodeilete ot aro. oroatiuoto A1 = (0, e] kar A, = [e, +0) n ovvaptyon givou

mwnaiwg avlovoa kot yvnaimg phivovao. avtiororya kai akolodBws vo. amodeilete 0Tl
ta. avtiotoryo ovvola tiudv eivar f(A;) = (—OO, é] kat f(A,) = (0, ﬂ
I'2  Na fpeite g aodurtwtes s ovvaptnong f koi va vmwoloyicete 10 olokAnpawuo
J{ fGodx.
I'3  A) Na amodeicere ot n evbeiay = x — 1 epdnrerar g C,
B) Av onueio M kiveiton oty mopamove epamtouévy, vo. fpebei o poOuog uetofioing
¢ amdatoons onueiov M amd v apyn twv aldvmv Katd ThV XpOVIKN GTIyUN TOV T0
M ooumintel pe 10 ONUEIO EXOPNS EPATTOUEVHS Kol GVVAPTHONG. Aivetoun OTL i
tezunuévn oo M avaver ue pvluo 3uovades/dsvtepolento.
I'1  A) No amodeilete 6t n eéiowon 2e - Inx — (1 — e?) - x = 0 éxeL povadikn pila oto
bdiaotnua (1/e, e).

o1 1, e?-1
) f) e+t

Movaoeg:7—-6—-6—-6

, , , 1
B) No. amoodgilete ot vmapyovy x4, x5 € (E' e)

Oéna A

xX_
Aivetal n mpaypatkn cuvaptnon f: R = R pe tomo f(x) = %, a €ERkary = %x edamntopévn
[
Al A) Na amobeiéete ot x=0 eivat povadikrj pila tn¢ eéiowong (e* + 1)(e*(1—x)—1) =0
B) No anodbeifete ott a=1.

A2  Noa vnoloyioete Tnv Lovotovia Kot To GUVOAO TIUWV TNE ouvapTtnong f.

A3  Na umoloyioete to oAokAnpwua fol —zie,fil;l )

A4 A)Av a<B va anobeifete ot unapyet ¢ € (a, f) TETOLO WOTE N ATOOTACN TWV ONUELWV
Ala,f(a)) ko B(8,£(B)) va sivau ion pe (AB) = (B — )/ (F())? + 1.
B) Av onueio M kweita navw otnv epamntouévn the Cr pe onpeio enaqric (€, f(§)) va
aitiodoynoete ylati to euBadov tou tptywvou AMB sivatl aveéaptnto amo tnv 9éon tou

onueiov M.

Movdoeg: 8 -8 -4 —3+2



